Pavel Obdrzalek, LA II

1) Zaddni: Necht z € C je koFenem realného polynomu p(z) = >, arpx”, aj, € RYE. Dokazte,
Ze Z je také kofenem polynomu. Dale rozhodnéte, zda tvrzeni plati i pro komplexni polynomy.

1) Vypracovdni: Pro s¢itani dvou komplexnich ¢isel plati: p,q € C, p+q = (a—bi)+ (c—di) =
(a 4+ ¢) — (b+d)i = p+ g; pro nasobeni realnych ¢isel s komplexnimi plati: m € R, n € C,
mn = m(a — bi) = ma — mbi = m(a + bi) = mn. Pokud je z kofenem polynomu, pak musi
platit p(z) = 0. My se tedy budeme snaZit zjistit, co plati pro p(z):

p(Z) = S p_garz® = ap’ + a1zt + a9z + -+ + anz" = ap2® + a1zl + a9 + - 4 ap2” =
apz? + a1zl + agz? + - 4 apz™ = >y apz® = 0. Z tedy takeé je kofenem realného polynomu.

Pro komplexni polynomy to vSak jiz platit nebude.

Uvedeme si protipfiklad — uvazujme polynom s koteny =0,z =1axz = —1+1:

p(r) =z(xz—1)(r+1-i) = (22 —2) — (22 — 2)i . Komplexni &islo je jeho kofenem, ale nikoliv
¢islo komplexné sdruzené s jeho korenem.



